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Aritmeticka posloupnost



Aritmeticka posloupnost — definice:

Posloupnost se nazyva aritmeticka, prave kdyz
existuje takové realné Cislo d takové,

ze pro kazdé n €N je

an+1= an + d
Cislo d se nazyvd diference aritmetické

posloupnosti.




Aritmeticka posloupnost — vety:

Veta 1:

V aritmetické posloupnosti s diferenci d plati pro kazdé
prirozené cislo n:

a =a,+(n-1).d

Veta 2:

V aritmetické posloupnosti s diferenci d plati pro
vsechna prirozena Cisla r;s:

a, =a, +(s-r).d



Aritmeticka posloupnost — véty:

Veta 3:

Kazdy Clen aritmetické posloupnosti (mimo prvniho) je
aritmetickym primeérem svého bezprostfedné
predchazejiciho a bezprostredné nasledujiciho clenu.



Priklad: Urcete prvnich pét ¢lenu aritmetické
posloupnosti, v niz je dan prvni clen =5, diference d=3.

Reseni:

a;=>5

a, =a,; +d=5+3=8
a; =a, +d=8+3=11
a, =a; +d=11+3=14
ac =a, +d=14+3 =17

Prvnich pét ¢lent dané aritmetické
posloupnosti: 5, 8, 11, 14, 17.




Priklad
V aritmetické posloupnosti je dano:
a; =5,a; =9, vypocitejtea, ,d

Ndpovéda: dosadime do vzorce pro n-ty clen a resime soustavu dvou
linedrnich rovnic:

a;=a, +2d a,=a,+(n-1).d

a. =a, +4d




Priklad:
V aritmetické posloupnosti jsou dany jeji ¢cleny a; =5, ag = 15.
urcete diferenci d a cleny posloupnosti 2,4y

Ndpovéda: dosadime do vzorce pro n-ty clen a resime soustavu dvou
linedrnich rovnic:

a,=a,+(n-1).d

Reseni:

a; =a, +2d
ag =a, +7d
5 =a; +2d
15 =a, +7d

V dané posloupnosti jed = 2, a, =1,a,;, =33



Priklad:
Aritmeticka posloupnost je uréena svym prvnim clenema; =-4 a
diferenci d = 0,5. Vypocitejte a;_,a,,

Ndpovéda: dosadime do vzorce pro n-ty clen

a,=a,+(n-1).d

Reseni:

as =-4+4.0,5
ag =-2
a;n=-4+9.0,5
a;; =05

Vysledek: a;_= -2, CI= 0,5




Priklad:
Rozhodnéte, které z Cisel 16, 41, je ¢clenem aritmetické posloupnosti
urcené udaji:a; =1,d=1,5

Ndpovéda: pouzijeme vzorec pro n-ty clen:

a,=a,+(n-1).d

Cislo 16 je ¢lenem dané aritmetické posloupnosti, pokud existuje
prirozené cCislo n, pro které plati:

16=1+(n-1).1,5

Redenim této rovnice je n = 11. Cislo 11 je pfirozené a proto &islo
16 je jedenactym clenem dané aritmetické posloupnosti.

Stejné postupujeme pfi zjiStovani, zda je Cislo 41 ¢clenem dané
aritmetické posloupnosti.

41=1+(n-1).1,5

n=27,6666... toto Cislo neni prirozené, tedy Cislo 41 neni
clenem dané aritmetické posloupnosti.




CvicCeni:
Napiste prvnich Sest Clent aritmetické posloupnosti a urcete,
jde-li o posloupnost rostouci nebo klesajici:

a) a, =1 d=2

b) a, =2 d=0,5
c) a, =-56 d=1,4
d a, =0 d=-0,2



Redeni - cviéeni:
(Napiste prvnich Sest ¢lenu aritmetické posloupnosti a urcete,
jde-li o posloupnost rostouci nebo klesajici)

a) a, =1 d=2

Cleny: 1,3,5,7.9,11. rostouci

b)a, =2 d=0,5

Cleny: 2. 2,5. 3. 3,5. 4. 4,5. rostouci
c)a, =-5,6 d=1,4

Cleny: -5,6. -4,2. -2,8. -1,4. 0. rostouci
da, =0  d=-0,2

Cleny: 0. -0,2. -0,4. -0,6. -0,8. -1. klesajici




Vzorec pro soucet prvnich n ¢lenu
aritmetické posloupnosti

S =%.n(a,;+a,)
e Priklad: “Vypocitejte soucet prvnich sto
prirozenych cisel!“
..... To mél pravit pri hodiné matematiky

pan ucitel, ktery mél ve tridé malého Gausse,
budouciho slavhého matematika.

Zak Gauss vzapéti prohlasil:,,5050!“
* Reseni:
S,00= %. 100(1 + 100) = 5050
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